
 
 
 

ชุดแบบฝึกทักษะ ชุดที่ 4 
     เร่ือง สัจนิรันดร์ (Tautology) 

หน่วยการเรียนรู้ที่ 1  รายวชิา คณติศาสตร์เพิม่เตมิ   
ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 4  ภาคเรียนที่ 1  
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 จากแผนภาพจะเห็นวา่ค่าความจริงของ qp,  เป็นไดท้ั้งจริงและเทจ็ ซ่ึงขดัแยง้กนั 
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ขดัแยง้กนั 



 
 

 

จุดประสงค์การท าชุดแบบฝึกทกัษะ 
            หลงัจากท่ีนกัเรียนศึกษาชุดแบบฝึกทกัษะเร่ืองน้ีแลว้ นกัเรียนสามารถ 

ตรวจสอบการเป็นสัจนิรันดร์โดยใชต้ารางค่าความจริงและใชว้ธีิหาขอ้ขดัแยง้ได ้
 

    
 

       
ค าแนะน า 

ชุดแบบฝึกทกัษะน้ีใชป้ระกอบการเรียนรายวชิา ค31201  คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 

หน่วยการเรียนรู้ที ่ 1   ตรรกศาสตร์เบือ้งต้น    

ชุดที่ 4  เร่ือง  สัจนิรันดร์ 
 

นกัเรียนปฏิบติัดงัน้ี 

1. ศึกษาใบความรู้   
2. ท าแบบฝึกทกัษะท่ี 4.1  และ  4.2  
3. ตรวจแบบฝึกทกัษะ 
4. ท าแบบทดสอบหลงัเรียน 

5. ตรวจแบบทดสอบหลงัเรียน เพื่อทราบผลการศึกษา 
    จากชุดแบบฝึกทกัษะน้ี 

6. ถา้ไดค้ะแนนของแบบทดสอบหลงัเรียนนอ้ยกว่าร้อยละ  80   
    ใหก้ลบัไปศึกษาเน้ือหาหรือขอค าแนะน า จากครูผูส้อนเพิ่มเติม   
    แลว้ท าแบบฝึกทกัษะและแบบทดสอบหลงัเรียนอีกคร้ังหน่ึง   
7. น าชุดแบบฝึกทกัษะส่งครูผูส้อนเพื่อตรวจสอบผลงานและบนัทึก 
    คะแนนเพื่อน าไปวเิคราะห์ขอ้มูลต่อไป  

 
 



                                            

ใบความรู้ เร่ือง สัจนิรันดร์(Tautology) 
 
     

 
บทนิยาม  รูปแบบของประพจน์ท่ีมีค่าความจริงเป็นจริงทุกกรณี  เรียกวา่  สัจนิรันดร์  

 
    การตรวจสอบสัจนิรันดร์สามารถท าได ้2 วธีิ คือ การสร้างตารางค่าความจริง  และการหาขอ้ขดัแยง้ 
 

วธีิที ่1  การสร้างตารางค่าความจริง   

ถา้รูปแบบของประพจน์ท่ีมีค่าความจริงเป็นจริงทุกกรณี  จะไดว้า่รูปแบบของประพจน์เป็น สัจนิรันดร์ 
1. พิจารณาค่าความจริงของรูปแบบของประพจน์      qpqp     

p  q  qp    pqp      qpqp   
T T T T T 

T F F F T 

F T T F T 

F F T F T 

จะเห็นวา่รูปแบบของประพจน์     qpqp   มีค่าความจริงเป็นจริงทุกกรณี  ดงันั้น
รูปแบบของประพจน์     qpqp    เป็นสัจนิรันดร์      

 
2. พิจารณาค่าความจริงของรูปแบบของประพจน์      pqqp ~    

p  q  ~ p  qp  pq ~     pqqp ~  
T T F T F F 

T F F F F T 
F T T T T T 
F F T T T T 

จะเห็นวา่กรณีท่ี p และ q  เป็นจริงจะไดรู้ปแบบประพจน์    pqqp ~  เป็นเทจ็     
ดงันั้นรูปแบบของประพจน์     pqqp ~   ไม่เป็นสัจนิรันดร์      



 
วธีิที ่2  วธีิหาข้อขัดแย้ง   

 
 เป็นวธีิการตรวจสอบความเป็นสัจนิรันดร์ของประพจน์ เม่ือรูปแบบของประพจน์เช่ือมดว้ย 
 “ถา้ ...แลว้ ...”  โดยวธีิน้ีจะสมมุติใหรู้ปแบบของประพจน์ท่ีก าหนดใหเ้ป็นเทจ็ ซ่ึงสามารถเกิดข้ึนไดเ้พียงกรณี
เดียว คือ เม่ือเหตุเป็นจริงและผลเป็นเทจ็  แลว้จึงหาค่าความจริงของประพจน์ยอ่ย หากมีขอ้ขดัแยง้กบัท่ีสมมุติไว ้
แสดงวา่รูปแบบของประพจน์นั้นเป็นสัจนิรันดร์  แต่ถา้ไม่มีขอ้ขดัแยง้กบัท่ีสมมุติไว ้แสดงวา่ รูปแบบของ
ประพจน์นั้นไม่เป็นสัจนิรันดร์ 
 
ตัวอย่างที1่   รูปแบบประพจน์     qpqp    เป็นสัจนิรันดร์หรือไม่  เม่ือ qp,  เป็นประพจน์ใดๆ 

วธีิท า    สมมุติวา่     qpqp    มีค่าความจริงเป็นเทจ็ 

    qpqp   
               F 
                T   F 
          T               T 
               T             T   

 จากแผนภาพจะเห็นวา่ค่าความจริงของ q  เป็นไดท้ั้งจริงและเทจ็ ซ่ึงขดัแยง้กนั 
                 จึงเกิดการขดัแยง้ท่ีสมมุติให ้    qpqp   เป็นเท็จ    ดงันั้น รูปแบบประพจน์      
                    qpqp    เป็นสัจนิรันดร์ 
 
ตัวอย่างที่2   รูปแบบประพจน์     pqpq ~~    เป็นสัจนิรันดร์หรือไม่  เม่ือ qp,  เป็นประพจน์ใดๆ 

วธีิท า    สมมุติวา่     pqpq ~~    มีค่าความจริงเป็นเทจ็ 

           pqpq ~~   
          F 
           T                              F 
          F               T          T              F 
 T                                                           T 
               

             จากแผนภาพจะเห็นวา่มีกรณีท่ี p  และ q  เป็นจริง  ท่ีท าให ้    pqpq ~~   เป็นเท็จ    
ดงันั้น รูปแบบประพจน์     pqpq ~~    ไม่เป็นสัจนิรันดร์ 

 

ขดัแยง้กนั 



 
ตัวอย่างที่3   รูปแบบประพจน์     pqqp    เป็นสัจนิรันดร์หรือไม่  เม่ือ qp,  เป็นประพจน์ใดๆ 

วธีิท า    สมมุติวา่     pqqp    มีค่าความจริงเป็นเทจ็ 

               pqqp   
          F 
           T                              F 
            T            T            F              F 
                                                             
               

 จากแผนภาพจะเห็นวา่ค่าความจริงของ qp,  เป็นไดท้ั้งจริงและเทจ็ ซ่ึงขดัแยง้กนั 
                 จึงเกิดการขดัแยง้ท่ีสมมุติให ้    pqqp   เป็นเท็จ    ดงันั้น รูปแบบประพจน์      
                    pqqp    เป็นสัจนิรันดร์ 
 

ตัวอย่างที่4   รูปแบบประพจน์         rrqrpqp    เป็นสัจนิรันดร์หรือไม่  เม่ือ qp,   
                     และ r   เป็นประพจน์ใดๆ 

วธีิท า    สมมุติวา่         rrqrpqp    มีค่าความจริงเป็นเทจ็ 

         rrqrpqp   
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 จากแผนภาพจะเห็นวา่ค่าความจริงของ q  เป็นไดท้ั้งจริงและเทจ็ ซ่ึงขดัแยง้กนั 
                 จึงเกิดการขดัแยง้ท่ีสมมุติให ้        rrqrpqp   เป็นเท็จ    ดงันั้น รูปแบบประพจน์      
                        rrqrpqp    เป็นสัจนิรันดร์ 
 
 
 สรุป  ถา้ค่าความจริงของประพจน์ยอ่ย ขดัแยง้กนั แสดงวา่รูปแบบประพจน์  เป็นสัจนิรันดร์ 
           ถา้ค่าความจริงของประพจน์ยอ่ย ไม่ขดัแยง้กนั แสดงวา่รูปแบบประพจน์  ไม่เป็นสัจนิรันดร์ 
 
            

ขดัแยง้กนั 

ขดัแยง้กนั 



         แบบฝึกทกัษะที ่4.1 
                                                      การตรวจสอบสัจนิรันดร์โดยใช้ตารางค่าความจริง 

 
 
 

ค าช้ีแจง   จงสร้างตารางค่าความจริงตรวจสอบรูปแบบประพจน์ท่ีก าหนดใหว้า่เป็นสัจนิรันดร์หรือไม่ 
 

           1.    pqp     

p  q  pq    pqp   
T T   
T F   
F T   
F F   

 รูปแบบประพจน์   pqp      ...................................................................... 
 
 
2.      q~pqp    

p  q  ~ p  ~ q  qp   q~p      q~pqp   
T T      
T F      
F T      
F F      

รูปแบบประพจน์     q~pqp      ................................................................. 
           
 
 
 
 
 



3.    qpp  ~    
     
     
     
     
     

รูปแบบประพจน์   qpp  ~     ...................................................................... 
 

4.     pqpq ~~   

       
       
       
       
       

 รูปแบบประพจน์    pqpq ~~      ...................................................... 
 

5.     rp  ~ q    

      
      
      
      
      

      

      
      
      

รูปแบบประพจน์    rp  ~ q     ......................................................................                                  
 
 



                                                                        แบบฝึกทกัษะที ่4.2                                                                          
                                                     การตรวจสอบสัจนิรันดร์โดยวธีิหาข้อขัดแย้ง 
 
 

 
ค าช้ีแจง   จงใชว้ธีิหาขอ้ขดัแยง้ตรวจสอบรูปแบบประพจน์ท่ีก าหนดใหว้า่เป็นสัจนิรันดร์หรือไม่ 
 
 

1.   rqp                                2.  pq ~p  
 
 
 
 
 
 

      
    
 

3.    pq~  qp                                      4.    qp~~  qp  
 
 
 
 
 
                   
    

 
 
 
 
 
 



 
5.       rprqqp   

 
 
 
  
 
 
 
 
 

6.    qqpp~        
    
 
 
  
 
 
 

 
   
                        

5.      p~r~rq~qp     
 

 
 

 
 
 
 
   

  


